Demostracion de la formula para calcular la suma de los cuadrados de los n

primeros numeros naturales.
Demostracion:

Tomando en cuenta que,
(E+1)P=(k+17(k+1)
=(k*+2k+1)k+1)
=k +E*+2K*+2k+k+1
=k*+3k°+3k+1
entonces (k+1)—k*=3k*+ 3k +1

Sise hace k=1,2,3,4,..., n en la expresion anterior, se sigue que para

k=1, 22=1 = (3)1*)+(3)(1)+1
k=2, 3=20 = (3)(2°)+(3)(2)+1
k=3, -3 = (3)(3)+(3)(3)+1
k=n, (n+1)—n* = 3n*+3n+1

Sumando lado a lado las n igualdades anteriores, se tiene
(n+1y—1*=3(12+2?+3°+..-+n?)+3(1+2+3+---+n)+n

332 +3 Y k+
De donde, 3;;k 3§k "

3§k2=(n+1)3—1—3§k—n
=(n+1Y ~3n(n+1)~(n+1)
=2(n+1f—3n(n+1)—2(n+1)
= L(n+1)[2(n+17-3n-2]
= T(n+1)(2n+n)

Z%n(n+1)(2n+1)-

Por tanto, Z“;kz = %n(n +1)(2n+1).



